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Pseudogeradenarrangements

Def: Pseudogeradenarrangement:
o Stetige Kurven f1, ..., fn : R = R? mit

tli}{)loni(t)H = lim || f;(t)]| = o0
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Def: Pseudogeradenarrangement:
o Stetige Kurven fi, ..., fn : R = R? mit

tlif{)lo”fi(t)” = lim || f;(t)]| = o0
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e Je zwel kreuzen sich in genau einem Punkt
e Keine 3 Pseudogeraden, die sich in einem Punkt kreuzen
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Drahtdiagramme
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Kodierung durch Permutationen:
Permutation m; € S,,_1 kodiert Schnittreihenfolge von f;.
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Drahtdiagramme als Sortiernetze:
In  out
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b 4 |+ max(a,b)
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Drahtdiagramme als Sortiernetze:
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Drahtdiagramme
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Drahtdiagramme als Sortiernetze:
In  out
a - | min(a,b)

b 4 |+ max(a,b)

Sortiernetze kodieren minimale Sortieralgorithmen, die auf
Vergleich & Tausch benachbarter Elemente basieren.



Drahtdiagramme
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Drahtdlagramme als Sortier Standard-Young-

m__out : Tableaux !!!
a - | min(a,b)
11416
b 4 | max(a,b) > 15
Sortiernetze kodieren minimale Sor 3

Vergleich & Tausch benachbartey,
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Rhombenpflasterungen

Liefert Verallgemeinertes Pseudogeradenarrangement:
e Parallelklassen von n1, ..., n, Pseudogeraden.
e (Nur) Pseudogeraden verschiedener Parallelklassen
kreuzen sich.



Rhombenpflasterungen
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Topkapi-Palast, Instanbul, Tirkei



Pseudogeradenarrangements

Drahtdiagramme Signotope

plane partitions Permutationen

Rhomben-

pflasterungen Sortiernetze

Hohere Bruhat-

Ordnung Standard-Young-Tableaus

Systeme monotoner, sich

nicht schneidender Pfade Orientierte Matroide von Rang 3



Pseudogeradenarrangements

Drahtdiagramme Signotope

plane partitions Permutationen
Problem:
Wie erzeugt man zufallige

Rhomben- P
seudogeradenarrange- :
oflasterungen g _ _ g Sortiernetze

ments mit uniformer
Verteillung effizient?

Hohere Bruhat- &

Ordnung Standard-Young-Tableaus

Systeme monotoner, sich
icht schnei Pf S .
nicht schneidender Plade Orientierte Matroide von Rang 3
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Idee:
o /Zufallige Ubergange zwischen Arrangements fester GrofBe
o Symmetrische Ubergangswahrscheinlichkeiten
—> Markov-Kette nahert sich der uniformen Verteilung
e Schnell-mischend, falls Konvergenz polynomiell schnell
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Flaschenhals

Markov-Kette mit ,,Flaschenhals™:




Flip an einzelner Pseudogerade
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Flip an einzelner Pseudogerade
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Flip an einzelner Pseudogerade

a0y
LRI 7K
SIS

TS




Flip an einzelner Pseudogerade




Flip an einzelner Pseudogerade




Flip an einzelner Pseudogerade



Flip an einzelner Pseudogerade



Flip an einzelner Pseudogerade



Flip an einzelner Pseudogerade



Flip an einzelner Pseudogerade



Flip an einzelner Pseudogerade

e Partition der Zustande in zwei Klassen:
o Pfade uber blauem Rhombus
o Pfade unter blauem Rhombus



Flip an einzelner Pseudogerade

e

e Partition der Zustande in zwei Klassen:
o Pfade tiber blauem Rhombus
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e Nur Flip an blauem Rhombus verbindet Klassen!



Flip an einzelner Pseudogerade

r = 5 Parallelklassen: r = 4 Parallelklassen:
(verallgemeinerbar)

e Partition der Zustande in zwei Klassen:
o Pfade liber blauem Rhombus
o Pfade unter blauem Rhombus
e Nur Flip an blauem Rhombus verbindet Klassen!




Flip an einzelner Pseudogerade

Theorem (R., 2021):

Die Markov-Kette, die in einem Verallgemeinerten

Pseudogeradenarrangement zufallig Dreiecke mit

Beteiligung einer ausgezeichneten Parallelklasse flipt, ist

e ...schnell mischend bei 3 Parallelklassen, und. ..

e ...I.A. nicht schnell mischend bei 4 oder mehr
Parallelklassen.

Aussage fiir 3 Klassen folgt aus
(Luby, Randall & Sinclair, 1995)
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