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3. Ubungsblatt

Besprechung: Mittwoch, 7.11.2007, in der Ubung
Relevante Aufgaben: 5

Aufgabe 15

Sei ¢4(n, k) die Anzahl der k-dimensionalen Unterrdume des n-dimensionalen Vektorraums iiber
dem Fy. In der Vorlesung wurde gezeigt, dass ¢4(n,1) = q*> + q + 1. Beweise folgende Rekursions-
formel:

pg(n+1,k) = ¢g(n. k) + ¢ py(n, k- 1).

Beachte dabei die Ahnlichkeit zur Rekursionsformel fiir Binomialkoeffizienten.

Aufgabe 16

Das g-Analogon von n ist definiert als

Weiter seien

ny [n]q!
und W, = Wl [ — Fl!
Zeige:
n
$a(n, k) = mq
Aufgabe 17

Sei G = (V, E) zusammenhéngend. Zeige, dass es eine Teilmenge E' C E der Kanten von G
gibt, so dass in G’ := (V, E’) alle Knoten bis auf héchstens einen ungeraden Grad haben.

Aufgabe 18

Sei G ein zusammenhéngender Graph. Beweise, dass G entweder vollsténdig ist oder einen Pfad
der Lénge §(G) + 1 enthélt.



Aufgabe 19

a) Zeige, dass fiir jeden Graph G der Graph selbst oder sein Komplement G zusammenhingend
ist.

b) Zeige, dass ein Graph G mit mindestens drei Knoten und sein Komplement G keinen gemein-
samen Separator .S mit weniger als n — 1 Knoten haben.

Aufgabe 20
Zeige:

(d1,...,dy) ist Gradfolge eines Baumes <= Z di =2n—2.
i=1



